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Operaciones con funciones – (Tarea 6) 
 

 
Definición de función 

 
En matemáticas, una función, f, es una relación entre dos 
cantidades, llamadas variables. Si para cada valor de la primera 
variable, hay un único valor de la segunda variable, entonces 
podemos decir que:  
"La segunda variable es una función de la primera variable." 
La primera variable es la variable independiente (usualmente 
escrita  como  ), y la segunda variable es la variable dependiente 
(usualmente escrita como  ). 
Las variables dependiente e independiente son números reales. 
 
 
 
 
 
 

 
A function takes an input x, 
and returns an output, f(x). 
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Especificación de una función 
 Funciones definidas a través de descripciones verbales. 
 Funciones definidas por tablas de datos. 
 Funciones definidas por gráficas. 
 Funciones definidas por expresiones algebraicas. 

 

Notación de una función 
 
Nosotros normalmente escribimos las funciones como: f(x) y leemos esto como  
"función f de x". 
Podemos utilizar otras letras para expresar funciones, como g(x) o y(x). 
Cuando resolvemos problemas reales, podemos usar letras representativas como: 

P(t) para la potencia en un tiempo t, 
F(t) para la fuerza en un tiempo t, 
 

En general, el valor de cualquier función ( ) cuando =  se escribe ( ). 
 
 

Funciones definidas a trozos 
 
Estas funciones están definidas con distintas expresiones algebraicas dependiendo del 
intervalo donde estemos. 

  

 
 

Tarea 1 –  Funciones. Propiedades 
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Propiedades de las funciones 
 

Dominio y rango 
 
 El dominio es el conjunto de valores de la variable independiente de la función 

dada, i.e., el conjunto de los primeros miembros de los pares ( , ( )) que forman 
la función, dicho de otro modo más coloquial, es el conjunto de valores  para los 
cuales existe ( ). Se escribe Dom f. 
Si conocemos el gráfico de una función, encontramos el dominio de la función 
proyectando su gráfica en el eje . 

 El rango o recorrido de una función es el conjunto imagen del dominio. Se escribe 
Im f. 
Si conocemos el gráfico de una función, encontramos el dominio de la función 
proyectando su gráfica en el eje . 

 

Continuidad 
 
Una función que no sufre cambios repentinos en su valor cuando la variable independiente 
aumenta suavemente se llama función contínua. 

De una forma más formal, una función real = ( ) es contínua en un punto  si valor al 
que se acerca ( ) cuando  se aproxima a  es ( ). 

Si una función no satisface esta condición en el punto , diremos que es discontínua en  
o que presenta una discontinuidad en . 
 

Cortes con los ejes (eje  y eje ) 
 
Un cero de una función es un valor de la variable independiente para el cual el valor de la 
función es cero. 
Un punto de corte con un eje es el punto donde la función intercepta al eje coordenado 
en cuestión.  

 El punto de corte con el eje  es el punto ( , 0) donde la gráfica de la función corta 
o atraviesa el eje . Es decir, en el corte con el eje , la coordenada es = 0, o 

( ) = 0. 

Un cero de la función es el valor de  en el punto de corte. Los ceros (raíces) de una 
función se corresponden en la gráfica con los puntos de corte con el eje  . 

 El punto de corte con el eje  es el valor de  donde la gráfica de la función corta o 
atraviesa al eje . Este punto de corte con el eje  se corresponde con el punto 
(0, (0)). En el corte con el eje  , la coordenada = 0. 
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Monotonía 
 

 Intervalos de crecimiento y decrecimiento 
Dada una función y los valores x=a  y x = b, con a < b: 

 si f(a) < f(b), entonces la función es creciente entre a y b. 

 si f(a) > f(b), entonces la función es decreciente entre a y b. 

 si f(a) = f(b), entonces la función es constante entre a y b. 
El crecimiento y decrecimiento de una función se estudia por 
intervalos. 
 

Máximos y mínimos (Extremos) 
 
Máximo: 

 Un máximo relativo (o local) es un punto , ( )      ∈   donde la 
función pasa de crecer a decrecer, dicho de otro modo, el valor ( )  es el mayor 
valor de la función para todos los puntos cercanos a .  

 Si el valor ( ) es el mayor valor de la función entre todos los valores del dominio  
entonces   se llama máximo absoluto (o global).  

 
Mínimo: 

 Un mínimo relativo (o local) es un punto , ( )      ∈   donde la 
función pasa de decrecer a crecer, dicho de otro modo, el valor ( )  es el menor 
valor de la función para todos los puntos cercanos a . 

 Si el valor ( ) es el menor valor de la función entre todos los valores del dominio  
entonces   se llama mínimo absoluto (o global).  
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Curvatura y puntos de inflexión 

Ejejrcicios resueltos. 
1. 
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2. 
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 Cota superior

superiores se llama 
 

 Cota inferior.

inferiores se llama 

Las cotas no siempre existen, y 
 
 Una función que tiene cota superior, se llama 
 Una función que tiene cota inferior
 Una funci
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Cota superior

 es una cota superior si 
superiores se llama 

Cota inferior.

 es una cota inferior
inferiores se llama 

Las cotas no siempre existen, y 

Una función que tiene cota superior, se llama 
na función que tiene cota inferior
na función con cota superior e inferior se llama 
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Cota superior.  

s una cota superior si 
superiores se llama Supremo

Cota inferior. 

s una cota inferior
inferiores se llama Ínfimo

Las cotas no siempre existen, y 

Una función que tiene cota superior, se llama 
na función que tiene cota inferior

ón con cota superior e inferior se llama 
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Acotación

s una cota superior si (
Supremo.  

s una cota inferior si ( )
Ínfimo.  

Las cotas no siempre existen, y se deben mirar en el rango, en el eje 

Una función que tiene cota superior, se llama 
na función que tiene cota inferior

ón con cota superior e inferior se llama 

Tasa de variación media
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Acotación

( ) ≤     ∀

( ) ≥     ∀ ∈

se deben mirar en el rango, en el eje 

Una función que tiene cota superior, se llama 
na función que tiene cota inferior se llama 

ón con cota superior e inferior se llama 

Tasa de variación media
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Acotación 

∈ . 

∈ . La mayor de las cotas 

se deben mirar en el rango, en el eje 

Una función que tiene cota superior, se llama función acotada superiormente
se llama función acotada

ón con cota superior e inferior se llama función 

Tasa de variación media
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 La menor de las cotas 

La mayor de las cotas 

se deben mirar en el rango, en el eje 

función acotada superiormente
función acotada inferiormente

función acotada

Tasa de variación media 
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La menor de las cotas 

La mayor de las cotas 

. 

función acotada superiormente
inferiormente

acotada. 
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La menor de las cotas 

La mayor de las cotas 

función acotada superiormente. 
inferiormente. 
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Ejercicios resueltos
1. 

2. 

3. 

4. 

 
Periodicidad
ciertos intervalos
constante
Todas las funciones trigonométricas son periódicas

Conocer la periodicidad de una función es útil para determinar el valor de 
cualquier punto de su dominio una vez conocido su c
periodos. 
Ejemplo: 

                               
Una función periódica cumple que 
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Ejercicios resueltos

dad es la tendencia de una función para repetirse de una for
ciertos intervalos. 
constante de los valores de 
Todas las funciones trigonométricas son periódicas

Conocer la periodicidad de una función es útil para determinar el valor de 
cualquier punto de su dominio una vez conocido su c

  
 

                               
Una función periódica cumple que 
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es la tendencia de una función para repetirse de una for
 Para que una función sea 

de los valores de (
Todas las funciones trigonométricas son periódicas

Conocer la periodicidad de una función es útil para determinar el valor de 
cualquier punto de su dominio una vez conocido su c

Una función periódica cumple que 
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es la tendencia de una función para repetirse de una for
Para que una función sea 

( ) en todo su dominio
Todas las funciones trigonométricas son periódicas

Conocer la periodicidad de una función es útil para determinar el valor de 
cualquier punto de su dominio una vez conocido su c

Una función periódica cumple que ( +
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Periodicidad

es la tendencia de una función para repetirse de una for
Para que una función sea 

en todo su dominio
Todas las funciones trigonométricas son periódicas

Conocer la periodicidad de una función es útil para determinar el valor de 
cualquier punto de su dominio una vez conocido su c

( + ) = ( )
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Periodicidad 

es la tendencia de una función para repetirse de una for
Para que una función sea periódica

en todo su dominio.  
Todas las funciones trigonométricas son periódicas.  

Conocer la periodicidad de una función es útil para determinar el valor de 
cualquier punto de su dominio una vez conocido su comportamiento en uno de los 

)  donde T es el periodo

Propiedades de las funciones

               

es la tendencia de una función para repetirse de una for
periódica, debe tener una 

Conocer la periodicidad de una función es útil para determinar el valor de 
omportamiento en uno de los 

 
donde T es el periodo
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es la tendencia de una función para repetirse de una forma regular en 
, debe tener una 

Conocer la periodicidad de una función es útil para determinar el valor de 
omportamiento en uno de los 

donde T es el periodo 
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ma regular en 
, debe tener una repetición 

Conocer la periodicidad de una función es útil para determinar el valor de ( ) en 
omportamiento en uno de los 
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 Funciones Pares
Una función
de x.  
La gráfica de una función par es siempre 
vertical y (eje de ordenadas)
se refleja la funci
 

Funcione
Una funció
valores de x.
La gráfica de una función impar es siempre 
origen de coordenadas
 
 
 

 
En geometría ana
aproxima cada vez más sin tocarla.
Existen asíntotas horizontales, verticales y oblícuas.
Ejemplos: 

                                                                  

 
 

Asíntota

Asíntota
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Funciones Pares
Una función y=f(x) se dice que es 

La gráfica de una función par es siempre 
vertical y (eje de ordenadas)
se refleja la función.

es Impares
Una función y=f(x) se dice que es 
valores de x. 
La gráfica de una función impar es siempre 
origen de coordenadas

En geometría anaIítica, una 
aproxima cada vez más sin tocarla.

asíntotas horizontales, verticales y oblícuas.
 

                                                                  
horizontalAsíntota

verticalAsíntota
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se dice que es 

La gráfica de una función par es siempre 
vertical y (eje de ordenadas)

ón. 

Impares 
se dice que es 

La gráfica de una función impar es siempre 
origen de coordenadas. 

ítica, una 
aproxima cada vez más sin tocarla.

asíntotas horizontales, verticales y oblícuas.

                                                                  

Tareas

2
1



x

y  

0:

2:





yhorizontal

xvertical
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se dice que es par si

La gráfica de una función par es siempre 
vertical y (eje de ordenadas), es como si el eje y fuese un espejo donde 

se dice que es impar

La gráfica de una función impar es siempre 

 Asíntotas

ítica, una asíntota de una curva es una recta a la que la curva se  
aproxima cada vez más sin tocarla. 

asíntotas horizontales, verticales y oblícuas.

 

                                                                  

Tareas 2

0
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si f(−x)=f(x)

La gráfica de una función par es siempre simétrica respecto al eje 
, es como si el eje y fuese un espejo donde 

impar si f(−x

La gráfica de una función impar es siempre simétrica respecto del 

Asíntotas

de una curva es una recta a la que la curva se  

asíntotas horizontales, verticales y oblícuas.

                                                                  
Asíntota
Asíntota

 

2, 3, 4 y 5 
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imetrías 

(x) para todos los valores

simétrica respecto al eje 
, es como si el eje y fuese un espejo donde 

x)=−f(x) para todos

simétrica respecto del 

Asíntotas 

de una curva es una recta a la que la curva se  

asíntotas horizontales, verticales y oblícuas. 

oblicuaAsíntota
verticalAsíntota

y 5 –  Funci
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para todos los valores

simétrica respecto al eje 
, es como si el eje y fuese un espejo donde 

para todos

simétrica respecto del 

de una curva es una recta a la que la curva se  

xyoblicua
xvertical



:
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para todos los valores 

simétrica respecto al eje 
, es como si el eje y fuese un espejo donde 

 los 

simétrica respecto del 

de una curva es una recta a la que la curva se  

           
x

xy
2 
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x
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de una curva es una recta a la que la curva se  
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Operaciones con funciones 
 
Algunas de las operaciones que podemos hacer con funciones son: 

 Producto de un número real por una función: (kf)(x) = k·f(x) 
 Suma de funciones: (f+g)(x) = f(x) + g(x) 
 Resta de funciones: (f-g)(x) = f(x) – g(x) 
 Producto de funciones: (f·g)(x)=f(x)·g(x) 

 Cociente de funciones: 0g(x)     si     
g(x)
f(x)(x)

g
f








  

Ejejrcicio resueltos: 
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